BAI 3: KHAI NIEM THE TiCH KHOI PA DIEN
I.NHAC LAI KIEN THU'C HINH HOC PHANG

1. Hg¢ thirc lwgng trong tam giac
a) Cdc hé thirc lwong trong tam gidc vuong: Cho tam gidc ABC vuong tai 4, AH 1a duong
cao, AM la dudng trung tuyén. Ta co:

a A
i & BC? = AB® + AC*
| & AH.BC = ABAC
R AB* = BH.BC, AC* =CHCB
| 1 1 1
1 o = + , AH? = HB.HC
! AH?> AB*  AC?

B H M C :

% 2AM = BC

b) Cdc hé thirc luwgng trong tam gidc thuong:
» Dinh ly cosin:

/

4 S S

i % o> =" + ¢ —2bccos A| = cos A = —|—cb—a !

b : a2 —Ecg—bQ :

¢ bk [0° =a’ + ¢ —2accos B = cos B = .

: e |

\ a ' | =a’ +b° —2abcosC = cosC =2 + ¢ E
B I

» Dinh ly sin

/ A
T, T '.
: @ _ __ % _o9p !
: sinA  sinB sinC !
. (R laban kinh duong tron ngoai tiep 44BC) !
! 1
N 74 )

» Cong thirc tinh dién tich tam gidc:

o
/\
S =— 5 =pr
AABC AR AABC b
B P c

P - nira chu vi * p=\/p(p—a)(p—b)(p—c)
(- BK dudng tron ndi tiép; L — — -

1
* Saupe = %absinC’ = %bcsinA = EacsinB
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> Cong thirc tinh dp dai dwong trung tuyén:

2

. A - AB +AC BC
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. BNQZBA2+BCZ_ACQ
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2. Goc va khoang cach:
2.1. Goéc
a) Géc giira hai dwong thiang:
Néu a va b song song hodc trung nhau thi goc giita chiing bang 0° .
Néu a va b cét nhau thi goc giira chiing 14 goc nho nhét trong cac goc
duoc tao boi hai dudng thang.
Goc giita hai duong thang chéo nhau @ va b 1a goc giita hai duong
thang o' va b’ cung di qua mot diém va 1an luot song song (hodc tring)
voéia vab.
Tirc 13 alla (/;) (/’b\')
uc la: =(a,b)=(d,b").
b//b'
b) Géc giira dwong thing véi miit phang:
Néu duong thing a vudng goc v6i mit phang (P) thi (a;(P)) =90°.

Néu a khong vudng v6i (P) va a' 1a hinh chiéu cua a trén(P) thi

(a,(P)) = (a,a') = Q.

Chu y:
+0° <(a,(P))<90" +Néu {Z/C/Eg = (a,(P))=0"

+ Dé tim hinh chiéu a' cua a trén (P) ta c6 thé 1am nhu sau:

Tim giao diém M =an(P).

Lay mot diém A tuy ¥ trén a va xdc dinh hinh chiéu H cta 4 trén (P).Khidé, o' la dudng thang

di qua hai diém 4 va M.



¢) Goc giira hai mit phing
Pé xac dinh goc giita hai mit phang (P) va (Q),taco thé thuc hién theo mot trong cc cach

sau:

Cach 1: Theo dinh nghia: {Z + (P) = (m) = @ .

L(0)

-
NV

|

Cich 2: Khi x4c dinh dugc (P)n(Q)=A thi ta lam nhu sau:
+Bude 1: Tim mit phang (R) L A.

=(R P
+ Budc 2: Tim {p ( )m( )

q=(R)n(0Q) /
Khi do: ((P).(0))=(p»q). -

2.2 Khoang cach

a) Khoang cach tir mt diém dén dwong thang (mdt phdng) bang dé dai doan vuéng goc vé tir

diém d6 dén dwong thang (mat phang).
b) Khoang cach giira dwong thing va mit phing song song bang khodng cach tir mét diém bat
ki trén dwong thang dén mat phang.
¢) Khoang cach giira hai mit phing song song bang khodng cdich tir mét diém bat ki trén mat
phang ndy dén mdt phang kia.
d) Khoang cach giira hai dwdng thang chéo nhau bang:
e Do dai doan vudng goc chung cua hai dudng thing do.
e Phwrong phap 1:d(a,b) véi a,b 1a 2 dudng thang chéo nhau
+ Bude 1: Tim (P) chita a sao cho (P)//b
+ Budc 2: chon M € b , tinh d(M,(P))=d(a,b)
e Phuwong phap 2: d(a,b) v6i a,b 1a 2 dudng thiang chéo nhau
+ Budce 1: Tim (P) chita a sao cho (P) Lb
+ Buoc 2: Tim M =(P)Nb
+ Buéc 3: Ha doan vuéng géc MN tir M dén a , khi d6 d(a,b)=MN.



II. THE TiCH KHOI PA DIEN :

VAN DPE 1: THE TiCH KHOI CHOP

1. Céong thirc tinh thé tich khdi chép:

Y
v=y1s
3w |
3 n
4»”7”7”7””; 77777777777777777 D
Trong d6: S 1a dién tich day, % 1a chiéu cao o
khdi chop.
B

2. X4c dinh chiéu cao va dién tich day thwong gip:

XAC PINH CHIEU CAO THUONG GAP

a) Hinh chop c6 mét canh bén vudng
goc voi day: Chicu cao cua hinh chop la
do dai canh bén vudng goc voi day.

Vi du: Hinh chop S.ABC c6 s
canh bén SA vudng goéc voi

mit phang day, tirc

SA 1 (ABC) thi chiéu cao

cta hinh chop 1a SA.

b) Hinh chép c¢6 1 mat bén vuéng géc
v6i mit day: Chiéu cao cua hinh chop 1a
chiéu cao ciia tam giac chtra trong mat
bén vudng goc vadi day.

Vi du: Hinh chép
S.ABCD c6 mat bén
(SAB) vudng goc véi
mat phang day (ABCD)
thi chiéu cao ctia hinh
chop 1a SH 14 chiéu cao
cua ASAB.

¢) Hinh choép ¢6 2 mat bén vuéng goc
v6i mit day: Chiéu cao cua hinh chop 1a
giao tuyén ctia hai mit bén ciing vuoéng
goc v6i miat phang day.

Vi du: Hinh chop s
S.ABCD c¢6 hai mat bén

(SAB) va (SAD) cung

vuong goc voi mat day

(ABCD) thi chiéu cao

cua hinh chop la SA. 5 c

d) Hinh chép déu:

Chiéu cao cua hinh chép 1a doan thang ndi
dinh va tam cua day.

+ Dbi véi hinh chop déu day 1a tam giac
thi tAm 13 trong tdm G clia tam giac déu.
+ Dbi véi hinh chop déu day 1a tir giac
(hinh vudng) thi tAm 13 giao diém ciia hai
duong chéo

Vi du: Chiéu cao cta hinh chop tam giac déu 1a SG
va chiéu cao hinh chop tir giac déu 1a SO




S
A’C
B

XAC PINH DIEN TiCH PAY HAY GAP

1. Dién tich tam gidc vuong.

¢S=ntra tich 2 canh goc vudng.

= —ABAC
¢ Pitago: AB” + AC* = AC” Saape

_ 23
¢ S= (canh) e _a J3
P

. o a’f3
2. Dién tich tam gidc déu. Srage =———

¢ b= (canh).>

3. Dién tich hinh vuong:

A B
2
¢. S= (canh)? . -y
¢. Pitago: AB® + AD*> = BD® & 0 AC = BD = a2
¢ Puong chéo hinh vudng bang canh. \/5 D ‘i
4. Di¢n tich hinh chii nhgt: a
¢. S=dai x rong.
s=a.b b

5. Dién tich hinh thoi: A

O.S:%.AC’.BD B/I\ D
¢ S=2.SaBc=2.SADC \l/

C
6. Di¢n tich hinh thang: A B
¢. S=ntra chiéu cao x (day lon+b¢)
*.§ = JAH(AB+CD)
D H C

3. Cac vi du minh hoa

Vi du 1. (Ciu 2 — dé 102 — BGD&DT -2021) Cho khdi chop co dién tich diy B =34’ va chiéu cao
h = a. Thé tich cua khdi chop di cho bing?



A.=a’. B. 34’ C.—a’. D. a

Huwéng din gidi: V = %Bh = %3a2.a =a’

Chon dap an D

Vi du 2: Cho khéi chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh «a . Biét S4 vudng goc véi mat
phing (ABCD) va SA=a+/3 . Thé tich khdi chép S.4BCD bing?

Hudéng dén giai:

, 1 a’~3
Taco Vs pep = §~SABCD~SA =

—

Vidu 3: Cho khéi chop S.4ABC co6 day la tam giac ABC cantai 4, BAC =30°, AB =a.Canhbén
SA vudng goc véi mit day, SA =2a~/2 . Thé tich khdi chép da cho bing?

Huwéng din giai:
2

Dién tich ddy bing B=35, ;. = %AB.A C.sind = %a.a.sin30° = %.

2 3
Thé tich khéi chop 13 ¥ =~ Bh =2 B.SA =19 202 =4 2 .
30 3 34 6
3
Vay thé tich ¥ cua khéi chép S.4BCD 1a: V =%SH.SABCD =%.”’J2ﬁ.a2 = Jf" .

Vi du 4: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang vuong tai A va B, c6 AB=a,
AD=3a, BC =a . Biét SAvudng goc véi mit phing day, SA =a+/3 . Thé tich hinh chép S.BCD
bang?

Hudéng dén giai:

1 .
Taco Vs 50 :E.SBCD.SA Vo1




Sucr =S wep =S s = %(AD +BC).AB —%AB.AD _Lpsc-Le.

3
Suy ra ¥V pep, =%.a\/§.%a2 = g/g

Vi du 5: Cho hinh chép S.4BCD c6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh « , hai mat phing (SAB) va

(SAD) cling vudng goc véi mit phang (ABCD) . Goc gitra duong thing SC va mit phiang day bang
60°. Thé tich hinh chép S.ABCD bang?
Hwéng din gidi:

(dvtt).

B C
(S4B) L (ABCD)

(SAD) L (ABCD) = SA L (ABCD). Suy ra AC 14 hinh chiéu vudng géc ciia
(SAB) U (S4D) = 54

Ta cé

SC 1én mit phing (ABCD). Viay gbc gitra SC va (ABCD) 1a goc giita SC va AC va 1a goc
SCA =60°. Vi tam giac SAC vudng tai A nén S4 = AC.tan 60° = NG

3
Khi d6 ¥, ,cp = %.SABCD.SA Liafs="2 ;/g

(dvtt).

Vi du 6: Cho hinh chop S.ABC c6 SA4 J_(ABC), tam giac ABC vuong tai A, BC =3a, AB=a.

Géc gitta mit phang (SBC) va (ABC) bang 45°. Tinh thé tich khéi chép S.4BC theo a .
Hwéng din giai:

Xét tam gidc ABC ¢ AC* = BC? - AB* =(3a)’ —a* =84’ = AC =224
Goi 7 1a hinh chiéu cia 4 1én BC = AI L BC.

Xét tam giac ABC co ! ! ! ! ! 2 2\/3561 .

= + =—+ =——= Al =
AI*  AB* AC? &% 8d4* 8d’




(SBC)(ABC)=BC
Tac6 { Al L BC, SI L BC = Géc gitta mit phang (SBC) va (ABC) la géc
AI < (A4BC), SI = (SBC)

SIA = 45°

Xét tam giac SAI vudng cantai 4 = Al =S4 =

24/2a
;-

1
Vs apc = E'SAABC SA4 =

dvtt).

Vi du 7: Cho hinh chép S.ABCD cé day ABCD 1a hinh thoi canh a, gbc BAD =60°. Biét SA
vuong goc voi mat phang day va khodng cach tir A dén canh SC bang a . Thé tich khoi chop S.ABCD
bang?

Hudéng dén giai:

Theo dé bai ta c6 ABD la tam gidc déu c6 canh bing a , suy ra
B a3
4 2
Goi O 1a giao diém AC, BD, suyra AC =240 = ax/g. Ta cod
12: 12_ 12: 22:>SA=a 6
SA~ AH- AC” 3a 2

1 a3\/§

Vay Vs ipep = E‘SABCD‘SA = 4

S sen =2-S 5 = 2. .Ké AH 1. SC(H € SC).Khid6 d(A4,SC)=AH =a.

(dvtt).

Vi du 8: Cho khdi ttr dién déu c6 canh bing a+/3 . Thé tich cta khdi t& dién di cho bing ?

Hudéng dén giai

At

Goi H 1a trong tam cia ABCD = AH 1 (BCD)




a3 _3a 2 2 3a
2 3

Goi M 1a giao diém ctia BH va CD ta c6: BM = > = BH = EBM = =y =a
Xét AABH vudng tai H c6: AH> = AB* —BH* =3a* —a* =2a* = AH = a2

1 NE) RNERPEN 3
Ta c6: Vyop =5 AH Sy = Lo, (@ ) =4 ;/—.

Vi du 9: Cho hinh chép déu S.ABCD véi O 1a tam day. Khoang cach tir O dén mit bén bang 1 va
goc gitra mdt bén voi day bang 45°. Thé tich cua khdi chép S.ABCD bang ?

Huwéng din gidi:
AY

Goi / 1a trung diém cia CD = OI 1L CD,CD =20l.

Ké OH L SI tai H= OH L(SCD)=d(0,(SCD))=0H =1.
(SCD)(A4BCD)=CD

Tacé { SI<(SCD),SI LCD = ((SCD),(4BCD))=(SI,01)=SIO = 45",
Ol = (ABCD),0I L.CD

OH
sinSIO  sin 450
Ta c6 ASIO 1a tam giac vudng can tai O = SO =0l = V2.

. 1 1 2 82
Vay Vs isen =§(CD)2 ~SO=§(2\5) '\/_ZT'

2= cb=201=2/2.

Xét tam gidc vuong HIO = Ol =

Vi du 10: Cho khéi chép S.4BC c6 day la tam gidc déu canh bang V3, tam gidc SAC déu va nam
trong mit phiang vudéng goc voi mat phang day. Thé tich cua khdi chop di cho bang?

Huwéng din giai:




Goi H 1a trung diém ctia AC, hai tam gidc SAC va ABC 1a hai tam giac déu, bang nhau

va HS:HB:AB—\BZE.
7 2 2
Ba duong thang AC, HS, HB d6i mdt vuong goc voi nhau, suy ra:

| NG |

1 ~33 3
V. . =—ACHBHS==3.2.2 =2
S.ABC 6 6 2 2 8

Vi du 11 : Cho hinh chép S.4BC ¢ ddy ABC 1a tam giac déu canh a . Hinh chiéu vudng goc cua
S trén day 1a diém H trén canh AC sao cho AH :gAC : mit phang (SBC ) tao voi day mot goc
60° . Tinh thé tich ¥ cua khdi chép S.4BC theo a ?

Hudéng din giai:

Goi M 1a trung diém ctia BC; N e CM sao cho v _1 S
CM 3
Khi do: CN CH 1 = HN//AM .
CM CA 3

Ma AABC déunén AM L BC = HN 1 BC = BC L (SHN).
Nén tao béi (SBC) va (4BC) 1a SNH =60°.

DoAABCdeunenAM—i:HN IAM:&. A
2 3 6 r
— [ H
ASHN vuong tai H c6 SH = HN.sin SNH = —— 0"—4 CN
v. ~lems _lad\3_a\3
SABCT TR T3ty g 48

Vi du 12: Cho hinh chép S.4ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat. £ 1a diém trén canh AD sao
cho BE vudng goc voi AC tai H va AB> AE, canh SH vudng goc voi mat phang day, goc

BSH = 45°. Biét AH =2 BE = a5 . Thé tich khéi chép S.4BCD bing ?

V5

Hudéng din giii:

bat AE=x, AB=y (y>x).

Tam gidc ABE vuodng tai 4, c6 duong cao AH . Ap dung cic hé thirc lugng trong tam
gidc vuong ta co:




AR 1 1 35 1 1
= S =5t =24’ xy =2a°
AH?  AE? AB® |48 k2 P WP 4
xX=a
= .
y=2a
2 2
+) BH:AB _ 4a =4\/§a:>EH=BE—BH=a\/——4\/ga=@,
BE a5 5 5 5
e 4+/5
Tam giac SHB vuong can tai H (c6 BSH =45°), suy ra: SH = {a.
+)B—C=ﬁ:4:>BC:4a.
EA EH

1 4/5a 16V54°
5

1 1

4. Bai tap tu luyén:
CAu 1. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a , canh bén SA vudng goc voi
mit phang day va SA4 = a~/2. Tinh thé tich ¥ cua khéi chop S.ABCD.

3 3 3
2 2 2
a;/_. B.V:a;/_. C.V=a2. D.V:a;/_.
Céu 2. Cho hinh chép S.ABC ¢6 tam giac SBC 1a tam giac vudng can tai S, SB =2a va khoang
cach tir 4 dén mit phang (SBC ) bang 3a. Tinh theo a thé tich V' caa khéi chop S.4BC.

A.V:‘2a3. B.V=4a". C.V=6a D.V=12a.
Ciu 3. (PE CHINH THU'C 2016 — 2017) Cho khéi chop S.ABC c6 SA vudng goc voi day,
SA=4, AB=6, BC=10 va CA=38. Tinh thé tich V' cua khéi chép S.4ABC.

A. V =40. B. V =192. C.V=32. D. V =24,
Cau 4. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhét ¢6 canh 4B =a, BC =2a. Hai

mat bén (SAB ) va (SAD) cing vudng goc véi mit phang day (ABCD), canh . Tinh theo a thé
tich V' ctia khdi chép S.ABCD.

3 3 3
2“6*/%. B.sza;/G. C.V=2415. D.V:a;/E.

Cau 5. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 d¢ay ABCD 1a hinh vuong canh a . Canh bén SA vudng goc voi
déy (ABCD) va SC = a~/5 . Tinh theo a thé tich ¥ khdi chop S.4BCD.

3 3 3
3 3 15

a;/—.B.V:ag/—. C.V=a3. D.V:a;/_.
Cau 6. Cho hinh chop S.4BC c6 ddy ABC la tam giac vuong tai B va BA=BC =a. Canh bén
SA=2a va vudng gbc v6i mit phang day. Tinh theo @ thé tich V' ctia khdi chop S.ABC.

3 3 3
a3yl p. V=22

2 3 3
Céu 7. Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy la hinh thang vuong tai 4 va B, AB=BC=1, AD=2.
Canh bén SA =2 va vudng gbc v6i day. Tinh thé tich khdi chép S.ABCD .

NG |

AV =1. B.V=—r. C.V=-. D.V=2.
2 3

AV =

AV =

AV =

A.V=a. BV=




CAu 8. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC 1a tam giac vudng tai 4 vaco AB=a, BC = a3.
Mait bén (SAB ) 1a tam gidc déu va ndm trong mit phing vudng goc v4i mit phang (AB C ) . Tinh
theo a thé tich V' cua khéi chép S.ABC .
3 3 3 3

a6 gy a6 po2aN6 oy aNE

12 4 12 6
Céu 9. Cho khéi chép S.ABCD cé6 day ABCD 1a hinh vudng canh a , tam giac SAB céantai S va
nam trong mit phang vudng goéc voi mat day, S4 =2a. Tinh theo a thé tich ¥ cua khdi chop

S.ABCD.
3 3
avls B. V=1 Jis .
Py 12 6 N N
Ciu 10. (PE CHINH THU'C 2016 — 2017) Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang a , canh
bén gip hai 1an canh day. Tinh thé tich V' ctia khdi chop da cho.

AV =

3
C. V=24 D.V:%.

3 3 3 3
A.V:\/?Za. B.V:\/?za. C.V:\/Ea. D.V:\/Ea.

. . . 21 .
CAu 11. Cho hinh chép déu S.ABC c6 canh day bang a , canh bén bang a . Tinh theo a thé

tich V' cuia khéi chép da cho.

3 3 3 3
R R R R C
-8 12 24 6
Céu 12. (PE THU NGHIEM 2016 — 2017) Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC 1a tam giac déu
canh 2a va thé tich bang @’ . Tinh chiéu cao 4 cta hinh chop da cho.

a\/g a\/g a

3
A h=I g c. h=2 D. /i = a3,
6 2 3 a3

AV =

Cau 13. Cho hinh chop S.ABC c¢6 ddy ABC 1a tam giac vudng can tai B, AB =a. Canh bén
SA = a~2 , hinh chiéu cta diém S 1én mat phang day tring véi trung diém ctia canh huyén AC.
Tinh theo @ thé tich V' ciia khdi chop S.ABC.
3 3 3 3
V6 g a6 poaNe a6

12 4 12 6
Ciu 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 14 hinh thoi canh bang 1, goc ABC = 60°. Canh
bén SD =+/2. Hinh chiéu vudng goéc cua S trén mit phang (ABCD) 1a diém H thudc doan BD

thoa HD = 3HB. Tinh thé tich V' cua khbi chép S.ABCD .

AV =

ar=B gy 5y S
24 24 8 12

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudng canh a . Tam giac SAB vuong tai S
va nam trong mit phing vudng goc véi day. Hinh chiéu vudng goc ciia S trén AB 1a diém H thoa
AH =2BH . Tinh theo a thétich ¥ ctia khéi chop S.ABCD .
3 3 3 3
R R RO C BN e £
6 3 9 9
Céu 16. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vuéng tdim O, canh a . Canh bén SA

vubng goc voi day, goc SBD = 60°. Tinh thé tich V' ciia khéi chép S.ABCD.

AV =




AV =ad. B.V =

3 3 3
LR ERP p. V=29
2 3 3
CAu 17. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC 1a tam giac vuong tai B, AC=2a, AB=SA=a.
Tam giac SAC vudng tai S va nam trong miat phang vudng goc voi day (AB C ) . Tinh theo @ thé
tich V' cua khéi chop S.ABC .
3 3 3
3 2
Av=_L.  py=_"2, C.V=d. p.Vv="2,
-+ -+ 3

Céu 18. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudéng. Canh bén S4 =a va vudng goc

2
a

. 2 , .
vGi day; dién tich tam gidc SBC bang (dvdt). Tinh theo a thétich V' ctiakhoi chop S.ABCD

3 3 3
2
AV=d. By=tB  cp.d D. V="
2 3 3 ‘ ‘
C4u 19. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC 1a tam gidc vudng can tai C, canh huyén 4B bang 3
. . V14
. Hinh chiéu vuéng goc ctia S xudng mat day tring vai trong tdm cua tam giac ABC va SB = -
. Tinh theo a thé tich V' cua khéi chop S.4ABC.
Av=2 Br=l c.v=2. D.V=1.
2 4 4

Cau 20. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh déy bang a , canh bén hop voi mat day mot goc 60°
. Tinh theo a thé tich V' cua khoi chop S.ABCD.
a6 gy _aNe oy _aNe o a
6 2 3 3

Céu 21. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh chir nhat v6i AB=a, AC =5a. Puong
thang SA4 vudng goc voi mit day, canh bén SB tao v&i mat day mot goc 60° . Tinh theo a thé tich
V' ctia khoi chép S.ABCD .

AV =62d". B. V = 424> C.V=2V2a. D.V=2d.
Céu 22. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC 1a tam gidc déu canh a , SA vudng goc voi mit phing
(ABC ); goc gitta duong thang SB va mit phang (ABC ) bang 60°. Tinh theo a thé tich V cua
khéi chop S.ABC.

3 3 3
a 3a

A= pr=2% cr=%. D.V=d.
4 4 2

AV =

Cau 23. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a , goc BAD =120°. Canh bén
SA vubng goc vaGi day (ABCD) va 8D tao v6i day (ABCD) mdt goc 60° . Tinh theo a thé tich
V' cua khéi chép S.ABCD.

3 3 3

3
Av=%L. Br=2% cv==_ D.V=a

4 4 2 ’
Céau 24. Cho hinh chép S.ABCD c6 dday ABCD 1a hinh vudng canh bang 1. Hinh chiéu vudng goc
ciia S trén mit phang (ABCD) 1a trung diém H ctacanh 4B, goc gitta SC va mat day bang 30°
. Tinh thé tich V' ctia khdi chop S.ABCD.



I A W e
6 18 3 6

CAu 25. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh chit nhat véi AC =2a, BC =a.Dinh §
cach déu cac diém A4, B, C. Biét goc giira dudng thing SB va mit phang (ABCD) bang 60°. Tinh
theo a thé tich V' ctia khbi chop S.ABCD.

3 3 3

3

Av=2. BV="2 cr== D.V=d

4 4 2
C4u 26. Cho hinh chop S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vudng can tai A, AB=AC =a. Canh
bén SA vubng goc voi day (ABC ) Goi  1a trung diém cua BC, SI tao voi mit phing (ABC )

gbc 60°. Tinh theo a thé tich ¥ ciia khdi chop S.4ABC.

3 3 3 3
a\/E.B.V:a\/E. cr=%4, D.V:a\/g.
4 6 2 12

Cau 27. Cho hinh chép S.ABC c6 diay ABC la tam giac déu canh a , hinh chiéu vudng goc ciia
dinh S trén mat phing (ABC ) 1a trung diém H cua canh BC . Goc giira duong thang SA va mit

phang (ABC ) bang 60°. Tinh theo a thé tich ¥ cua khéi chop S.4ABC.

a3\/§ 3a3\/§ a3\/§ a3\/§
8 8 4

AV =

. B. V= C.V= D. V= 3

Ciu 28. Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC 1a tam giac vudng tai B; dinh S cach déu cac diém
A, B, C. Biét AC =2a, BC = a; goc giita dudng thing SB va mit ddy (ABC) bang 60°. Tinh
theo a thé tich V' ctia khéi chop S.ABC .

3 3 3 3
a\/E.B'V:a\/E. cv==>. D.V:“\/g.
4 6 2 12

Ciu 29. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh vuéng tim O, BD =1. Hinh chiéu vuéng
goc H cuadinh S trén mit phiang day (ABCD) 1a trung diém OD. Pudng thing SD tao v6i mit
day mot goc bang 60° . Tinh thé tich khdi chop S.ABCD .

3 3 1 3

AV=— B V=—. C.V=—-. D.V=—.
24 8 8 12

Cau 30. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh @ . Tam giac ABC déu, hinh
chiéu vudng goc H cta dinh S trén mit phang (ABCD) tring v4i trong tm cua tam gidc ABC .
Puong thing SD hop v6i mit phiang (ABCD) goc 30°. Tinh theo a thé tich V' cua khéi chop
S.ABCD.
a3 a3 24°\3
: D. V= :
3 9 9

Céu 31. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thang can véi canh ddy 4D va BC;
AD =2a, AB = BC = CD = a. Canh bén SA vuéng géc véi mit phang (ABCD) va SD tao véi
mit phang (ABCD) gbc 45° . Tinh thé tich ¥ ciia khdi chop da cho.

3 3 3

3 3 3a’/3

ag/—. B.V:a;/—. C.V= az\/_. D.V=a’3.

Céu 32. Cho hinh chop S.ABCD c6 d¢dy ABCD 1a hinh chir nhéat, mit bén SAD 1a tam giac vuong
tai S . Hinh chiéu vudng goéc cua S trén mat day 1a diém H thudc canh 4D sao cho HA=3HD .

AV =

AV =

3
AV = . B.V:%. C.V=

AV =



Biét rang SA = 2a+/3 va SC tao véi day mot goc bang 30°. Tinh theo @ thé tich ¥ cua khéi chop
S.ABCD.
8\/6613 8\/6613
9 3

Céu 33. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh chir nhat, canh bén SA vudng gbc vaGi day
va SA=AB=a.Goi N latrung diém SD, duong thing AN hop véi day (ABCD) mdt goc 30°
. Tinh theo @ thé tich V' cua khéi chop S.ABCD .
3
3
C.V=a3. D.Vza\/_.

a\3 a\3
9 3 6

. B. V=
Ciu 34. BE THAM KHAO 2016 — 2017) Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 13 hinh vudng
canh a, SA vudng goc v6i miat day, SD tao v6i mit phing (SAB ) mot goc bang 30°. Tinh theo
a thé tich V' cua khéi chép S.ABCD.

\/€a3 B V:\/_a3 C V:\/€a3 \/§a3
18 . . . .

AV = B.V=824". C.V=8J6a>. D.V-=

AV =

. D. V= .
3 3

Cau 35. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh bing V3, tam giac SBC
vudng tai S va nam trong mat phang vudng goc voi day, duong thang SD tao véi mit phiang (SB C )

mot goc 60°. Tinh thé tich V' ctia khéi chop S.ABCD.

NG

1
Céu 36. Cho hinh chop déu S.ABC c6 canh day bang a , goc gitra mat bén véi mat day bang 60° .
Tinh theo a thé tich V' cua khdi chop S.ABC.

3 3 3 3

I N R C R by tY3

24 8 8 12
Céu 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh vudéng canh a . Puong thing SA vudng
goc day va mat bén (SCD) hop voi day mot goc bang 60° . Tinh theo @ thé tich V' ctia khéi chop

S.ABCD.
a\3 a\3 a3
9 6

AV =

_B.V= C.V=a3. D. V= T

Céu 38. (PE CHINH THU'C 2016 — 2017) Cho khéi chop S.ABCD c6 day 1a hinh chir nhat,
AB=a, AD = a3 , SA vudng goc v6i day va mit phang (SBC ) tao voi day mot goc 60° . Tinh
thé tich V' cta khéi chop S.ABCD.
\/5 a3 3

7

C.V=d. D. V:%.

AV =

A. V=3 B.V-=

C4u 39. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh vudng canh a , canh bén S4 vudng goc
v6i mat phang day, goc giita mit phang (SBD) va mit phang (ABCD) bang 60°. Tinh theo a thé
tich V' cua khéi chop S.ABCD .

a’\6 a’\6

3
a\/g.B.Vch. C.V= . D.V= .
12 6 2

AV =




CAu 40. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thoi canh a, duong chéo AC =a, tam
gidc SAB cantai S vanam trong mit phing vudng goc voi day, goc giita (SCD) va day bang 45°
. Tinh theo a thé tich V' cua khéi chop S.ABCD .

3 3 3 3

3
Av=L. Br="2 cv==> p.V=_,

4 4 2 12
CAu 41. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh thang vuéng tai A va D, AD=DC =1
, AB =2 canh bén S4 vudng goc v6i day; mit phang (SBC ) tao voi mat day (ABCD) mot goc

45° . Tinh thé tich V cua khéi chop S.ABCD.

AV =42. B2 cpd2 p.y=Y2
2 2 6
Ciu 42. Cho tirdién ABCD ¢6 Sy, =4cm’, S, ,, =6cm’, AB =3cm . Goc giira hai mat phing
(ABC) va (ABD) bang 60°. Tinh thé tich J ctia khéi tir dién da cho.

2\/§ 3 4\/_ 3
= TCH’I .

AT B.V:T3cm. C.V =2 3cm’. D.V

8v3
=——cm
3
Ciu 43. (PE MINH HQA 2016 —2017) Cho tt dién ABCD c¢6 cac canh AB, AC va AD d6i mot
vudng goc voi nhau; AB =6a, AC =7a va AD =4a. Goi M, N, P tuong tng la trung diém céc
canh BC, CD, BD. Tinh thé tich V cua t& dién AMNP.

A. V=%a3. B. V =14a’. C. V:?cf. D.V=7a.
Chu 44. (DE THU NGHIEM 2016 — 2017) Cho tir dién ABCD c6 thé tich bang 12 va G 1a trong
tam ctia tam giac BCD . Tinh thé tich V' cta khdi chép A.GBC.

AV =3. B.V =4. C.V =6. D. V =5.
Cau 45. (PE CHINH THUC 2016 — 2017) Cho khéi chop S.ABCD c6 day ABCD 14 hinh vudng

. , X 2 ,
canh a, SA vudng goc véi ddy va khoang cach tir 4 dén mat phang (SBC ) bang %. Tinh thé
tich V' cuia khéi chop da cho.

N A R R LA
2 9 3
C4u 46. Cho hinh chép S.ABC ¢6 ddy ABC la tam gidc vudng can 6 B, AC = a2, SA=a va
vudng goc vai day (ABC ) Goi G 1a trong tim tam giac SBC . Mit phang (Ot) qua AG va song
song v6i BC cit SB, SC lanluottai M , N. Tinh theo a thé tich V' cua khéi chop S.AMN .
av=2 gyl eyl ppil
27 9 27 ‘

Céu 47. Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh @ . Goi M va N lan lugt la trung
diém cta cac canh AB va AD; H la giao diém cia CN va DM . Biét SH vudng gdc voi mit phang
(ABCD) va SH = a+/3 . Tinh thé tich khéi chop S.CDNM .

5a3\/§ 5a3\/§ :E B 5a3\/§
8

B. V= . C.V . D.V .
24 8 12

AV =



Ciu 48. Cho hinh chop tir giac déu S.ABCD c6 ddy ABCD 14 hinh vuéng tim O, canh 2a. Mit
bén tao v6i day goc 60°. Goi K 1a hinh chiéu vudng goc cua O trén SD . Tinh theo a thé tich V
cua khéi tr dien DKAC.

3 3 3

B. V= .
5 15

Cau 49%, Cho hinh chop S.4ABC c6 ASB = CSB =60°, ASC =90° va SA=SB =a, SC=3a.
Tinh thé tich V' ctia khdi chop S.ABC.
3 3 3 3
a \/g. B. V=2 \/g. c.v=12 \/5. p.v=2 */5.
3 12 12 4
CAu 50. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh vudng canh a, S4=SB, SC =SD,

2

(SAB ) L (SCD) va tong dién tich hai tam gidc SAB va SCD bang %. Tinh thé tich V' cta khéi

AV =

AV =

chép S.ABCD.
3 3 3 3
av=L gyt y=3 p.y =124
5 15 25 25
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